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x2 —e*

Soit la fonction f telle que, pour tout x réel, f(x)= Crer "

1/ Déterminer ses limites aux bornes de son domaine de définition.
Onsait lim e¥=0 et

X > -0

lim e¥=+o0.
X -+
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sachant e'e*=¢e"=1.

lim f{x) :—11: -1.

+
X — -0

On sait aussi que lim x?¢*=0,d’ou:

X — -0

Si x > +oo0: alors -x > -0 et e*—> 0.
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Qu’en déduire en termes d’asymptotes ?

lim f{x)=-1 < demi asymptote horizontale y=-1.

X —>-0

lim fix)=+1 < demi asymptote horizontale y =+1 .
X — =-0

le numérateur x> —e™ est indéterminé oo - co

= %"0' Dou: lim fix)=+1.

X — =-0

2/ Vérifier que f’(x) =%§%:_X)K; , puis dresser son tableau de variation.
f:% = =t vv—2v L (@) =u'e" ,dou: (¢¥) =-¢*.
_x—er oy xteN( e - (2x-eN(’ -et) (20 +2xet +x’e +e) - 207 - 2xe - xXPet + ™)
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Variations de f : f'(x) est du signe de x(2 +x) .
x=0,y=/0)=-1
N 2
SO=0e9 20 y=f=2"%~03
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X -0 -2 0 +o0
7@ o0 - 0
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3/ Prouver que ’équation f{x) =0 admet une solution o. unique, située sur |0 ; 1] .
D’apres le tableau de variation :
f continue, est de maximum y =-0,3 sur ]- ; 0[ , donc n’est jamais nulle sur cet intervalle.

Sur Iintervalle [0 ;+oo[ , f est continue et strictement croissante , telle que f{0)=-1 et lim fx)=+1.
X —> =-0

Le théoreme de la valeur intermédiaire prouve 1’existence d’une solution o >0 unique a I’équation f{x)=0.

f0)=-1<0
1
Comme _1-e' e _e-1_ ,ondéduit 0<a<1.
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4/ Tracer la courbe représentative de f.
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