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1/ On poseB =A -1 . Calculer B? et B*.

117 10 0171
B=A-1={0 1 1|-|0 1 0|=|0 0 1].
00 00 00

Rappel: Pour multiplier deux matrices, on prend I'imazge la £ matrice de chaque vecteur colonne de la seconde

la matrice identité de I'ensemble des matrices didre 3 .

. N y .. . o0 - oo - 00 -
matrice, I'un aprés l'autre, un peut comme si asdfia successivemerf{ u ) ,f( v )etf( w ).

01 I\/O 1 T 01 1Y0 0x0 + 1x0 + 1x0 0
Ainsi: Pour calculerB?={ 0 0 1|0 O 1|,onfait: |0 O 1|l 0 |=| Ox0+0x0+ 1x0[=| 0 |,
00 00 00 0 0x0 + 0x0 + Ox 0

On procéde ensuite a I'identique pour les deuseautecteurs colonne de la matriBe

0 01
On obtient :B>=| 0 0 O0f.

00
0 0 IN/O 1 T 00
De mémeB3=B2xB={0 0 0| 0 O 1|=[{0 O O}, matrice nulle.
00 00 00

2/ On souhaite calculerA™ = (B +1)", pour tout nON .

a) Peut-on utiliser la formule du bindbme de Newtomour développer 8 +1)" ? Justifier la réponse.
On pourrait penser que le bindme de Newton n’estupiisable car le produit de matrice n’est enéggéhpas
commutatif, soitA x B# B x A, sauf cas particulier.
Cependant, la matrice unilé commute dans son produit avec toute autre mataoge, soitA x| =1 x A= A.

On peut donc utiliser la formule du binbme de Newt

b) Démontrer que pour tout n=23,onaA"=B+I1)"= (g) I + (D B+ (2) B?.

w=er=Y (Deer= Y (De=()1+(De+()er(D) e+ ([e+(De ..

k=0 k=0

CommeB®= 0 , matrice nulle, on déduit que" = 0, pour toutn= 3.
On déduit : A= (B+|)":(8)| +(D B+(2) B?.

En déduire I'expression de A" pourtout n=3.

wpe=()o(Des(3)e=[0 1 ofen[0 0 1022/ 0 o)

00



