X% + X —

Soit f(x) = 7 L définie sur ] 1 ; oo [.

a) Montrer que la droite (D) y=x+ 2 est asymptote oblique a Q) courbe représentative def .
Etudions le comportement d&cart vertical algébriqueE(x) =f(xX) — (x + 2) entre la droitey =x + 2 et la courbe
représentative dé.

E0) =f(x) -  + 2) :Xz%gl—(mz) :X2+X_1;E(I2)(X—1):X2+X—1;>i212x+x+2,

E() =f(X) — (X + 2) =X%1 dod: limEX) =0.

X — +oo

La droite D) :y=x+ 2 est bien asymptote oblique a la courfsg. (

b) Etudier les positions relatives de @) et D).

E(X)=f(x) — (x+2) = >0 lorsquex > 1, donc la courbeC] est partout au dessus d@) ( I'écart entre ces deux

x—1

courbes tendant vers 0 lorsquedevient infini.

c) Déterminer le nombre d'unités d'aires du domaie plan situé entre C), (D) et les droites verticales d'abscisses= 2

et x=5.

(C) étant au dessus d®)( sur l'intervalle [2 ; 5], on déduit A = f;’ [f(X) — x + 2)]dx = fSX%ldx.
2
In|x—1]|=In| estune primitive d&i—l qui est de forme%.

5
Commex>1 = x—1>0,ondéduitA=f X%ldx=[ln (x—1) §=In4—ln1=2In2 unités daire.
2



