Solution — Suites Numériques — Exponentielles — s2999
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On considére la suite (#.) définie sur IN par: w.=¢e 2 .

1-a) Montrer que (u.) est une suite géométrique. En préciser le premier terme et la raison.
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—=e =e * =—==q rapport constant, pour tout #z entier naturel.
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La suite est bien géométrique.

uy=e'=e et q:L:e'”zzO,M.
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b) Justifier que la suite (v.) définie sur IN par : v, =In u. est arithmétique. Quelle est sa raison ?
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Sachant: Ine*=u,ondéduit: v,=lnwu,=1 3 )—-( 2) 5

.D'ot: vyr1—v=(1

. S . . 1
La suite (v,) est arithmétique, de premier terme vo=Inuy=Ine=1, et de raison r=- 5

2/ Onpose Su=uo+ur+...+un et Po=uoX U1 X ... XUn.

a) Exprimer S, et P, en fonction de n.
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Lasomme des n+ 1 termes de la suite géométrique finie (uo, w1, ..., u,) deraison est: S,=1uo —g
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l—e ?
Si=uwtu+...tu,=e .
l-e?
Par ailleurs, v, =Inu, < u,= e ,dou:
Po=uyxu x... xu,= e’ xe" x...xe"= g0
. . i . n+1
La somme des n+ 1 termes de la suite arithmétique (vo, vi, ..., v,) deraison r, est s,= 5 (vo+ )
n+tl n+l n+tl n nn+1
Sp=——7—(votw +nr)= (2vo + nr) = (2——):1+n—i—2.
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P,=¢" =e =e
b) Déterminer le comportement a l'infini de S. , puis celui de P.
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lg|<] & limg"=0,dou: lim S,= lim u 4 __th _ —=— = e\/_ =691 .
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ey <0, donc la suite arithmétique (v,) tend vers -0, tout comme la somme s, de ses termes.

. lim s,
lim P,=¢™ =e*=0.
n — +oo
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