3x+1
2-x

Soit f définie sur R par f{x)=

b
2-x "

a) Trouver les nombres réels a et b tels que fix)=a+

On remet au méme dénominateur, pour ensuite identifier les numérateurs.

f(x):a(2—x)+ b _aR-x)+b_-ax+(2a+b)
2—-x 2 '

—Xx 2—x 2—x
. -a=3 a=-3 _ 7
Onobtlent{2a+b:1<:>{b:7 .Donc,f(x)f-3+2—_x.

b) Préciser son domaine de définition.

fIx) est calculable si son dénominateur 2 —x n'est pas nul, soit x #2 . Donc Dy=IR — {2}.

¢) Montrer que f est croissante sur ]-oo ; 2[ ainsi que sur ]| 2 ;+oo[.

Sur ]-0 ; 2[ :

Soit x et x' appartenanta ]-oo;2[ , soittels que -0 <x<x'<2.

0 <x<x'<2 & 2<x'<x<t0 & 07<2—x'<2—x<+wo & 0°< < <400

2—-x"2-x' ’

7 7 7
< + Br<3+—< 3+
2—x_2—x'< © & 33 2—-x" 3 2—x'

dou: 0" <

<+o0 .

On constate que : -0 <x<x'<2 = -3"<flx) <fix")<+owo. f estdonc croissante sur J-oo;2[.

Sur ]2 ; +oo[ :

Soit x et x' appartenanta ]2 ;+oo[ ,tels que 2 <x<x'<+owo.

< 1
2—-x" 2—x'

2<xLx'<40 & c0<x'<x<-2 & -0<2-x'<2-x<0 & -©0< <0,

7 7 7 7
< - - 3+——< 3+
2—x—2—x'<0 © o<-3 2—-x" 3 2—x'

dou: -0 < <-3.

On constate que : 2 <x <x'<+mw = -0 <flx)<flx")<-3". f est donc également croissante sur ]2 ;oo .

Le graphe confirme ces résultats :

10+

10

R |
1
— 1
L)
1
©n

_10 +

_15 4




