
Solution - Suites Numériques – s1490

Soit la suite  x définie par  x0 = 4  et  xn + 1 = -13 xn + 4  , et la suite  y telle que  yn = xn – 3 .

1/  Prouver que  y est une suite géométrique, dont on donnera la raison et le premier terme.

yn + 1

yn
= xn + 1 – 3

xn – 3 = 
(-13 xn + 4) - 3

xn – 3 = 
-13 xn + 1

xn – 3 =
-13 (xn – 3)

xn – 3 = -13 .

y0 = x0 – 3 = 4 – 3 = +1 .

La suite  y est géométrique, de raison  q = -13 , et de premier terme  y0 = +1 .

2/  Exprimer  yn en fonction de  n .

y géométrique  yn = y0 qn = 1
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On remarquera que  | q | < 1   lim
n  +

yn = 0 .

3/  Calculer  S = y0 + y1 + ..... + yn en fonction de  n .

y géométrique  S = y0 + y1 + ..... + yn = y0
1 – qn + 1

1 – q = 1 . 
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S = 34 
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n + 1

, où  n + 1 est le nombre de termes. 

On remarquera que  | q | < 1   lim
n  +

S = +3
4 .

En déduire  S’ = x0 + x1 + ..... + xn .

xp = yp + 3   S’ = x0 + x1 + ..... + xn = (y0 + 3) + (y1 + 3) + …. + (yn + 3) 

S’ = ( y0 + y1 + ..... + yn ) + (n + 1)(3) , puisqu’il y a  n + 1  termes dans cette somme.

S’ = x0 + x1 + ..... + xn = 34 
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+ 3(n + 1) =  3n + 15
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.

On remarquera que  lim
n  +

S’ = + , sous l’influence de 3n .


