Solution - Suites Numériques - s0981

2"—4n+5

Un =
4
On définit les suites # et v par 2" 4+ 4n 5 ° bour tout n entier naturel.
Vp=—
4

10
1) Montrer que la suite a définie par @, =u, + v, est géométrique et calculer la somme Aio= D an.

n=0

2”—4n+5+2”+4n—5:2><2”

= + =
Gn = Un T Vi 4 4 4

= EXZ” =aqo q" , forme générale d’une suite géométrique.

. . . 1 L. Qn+1
On pouvait aussi, a partir de a,==x2" , vérifier que =—=C=+2=¢q .

2 an

. oy . 1 .
a est une suite géométrique de premier terme ap = E et de raison g=2.

10
On remarquera que ., a,=ao+ a\ + ... +ayy comporte 11 termes.

n=0
n—1 n
La somme des n premiers termes d’une suite géométrique est 4, = X a,=ao+ a1+ ... +a, 1= aoll—qq— .
p=0 B
1 __ (nbre de termes)
= (1t x—4
S = (1°" terme) 1-¢
10 11 11 11
) _ _ o 1-g" 1120 21 2047 _
Donc : Ao an,, i B S B S 5 —10235.
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2) Montrer que la suite b définie par b, = u, - v, est arithmétique et calculer la somme Bio= . by .

n=0
2"—4n+5 2"+4n-5 -8n+10 5 L , . e
by =t —v, = 4 - 1 == - -2n +E = nr + by , forme générale d’une suite arithmétique.
. . . _ 5 . P
On pouvait aussi, a partir de b, =-2n +7 , vérifier que b, 1 — b, =C*=-2=r.
. e . 5 .
b est une suite arithmétique de premier terme by = +E et de raison r=-2.
10
On remarquera a nouveau que Y. b, =by+ by + ... + by comporte 11 termes.
n=0

n—1 n

La somme des n premiers termes d’une suite arithmétique est B, = >.b, =by+ by + ... + b, =3 (bo + b)) .
p=0

_ nbre de termes

Su 5 X (1* terme + dernier terme) .
11 11.5,.5 11 187
Donc Bio =5 (bo + bro) =5 [E+ (E—ZXII)] =5 (-17)= " -93,5.




10 10
3) En déduire la somme Sio= X u, et Two= 2. va..

n=0 n=0
_an+bn _ao+bo a+ b a10+blo:(ao+a1+...+a10)+(bo+b1+...+b10)
un*—z = Sio= b + b +...+ D 3 ,
5, —AtBuo_10235-935_
2 2
_an_bn _ao—bo al—b1 alo—b10:(ao+a1+...+a10)—(b0+b1+...+b10)
V= 3 = = Tlo*—z +_2 +...+ D D ,
— +
Tm:Aszm: 1023,52 9.5_ 15585



