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Définition de la fonction logarithme népérien :  g (x) = ln (x)

g(x) = ln (x) est définie sur  ]0 ; +[ , et est la réciproque de f (x) = ex , bijective de  IR sur  IR*+ , continue , strictement croissante.

y = f (x)  x = f -1 (x)     donc     y = exp (x) = ex  x = ln (y) :       e0 = 1   ln (1) =0  ,  e1 = e  ln (e) = 1

Résumé des formules

a , b > 0 , n  IN : ln (1) = 0  ;  ln (a  b) = ln (a) + ln (b)  ;  ln ( 1a ) = -ln (a)  ;   ln ( ab ) = ln (a) – ln (b) ; ln ( an ) = n ln (a)

Dérivées :      ln’(x) =  1x > 0 [ln (u)]’ =  u’
u

Sens de Variation
Le logarithme népérien est  strictement croissant :  a > b  ln (a) > ln (b) ( 0 < x < 1  ln (x) < 0 ,   x  1  ln (x)  0  )

La fonction  logarithme népérien est  injective :   ln (a) = ln (b)  a = b

Tableau de Variation

x 0 1 e +

ln’ (x) + 1 +
1
e +

ln (x) -  0  1  +

Démonstration de  ln’(x) = 1x
(eu)’ = u’.eu  (eln x)’ = (ln x)’.eln x , or  eln x = x  (x)’ = (ln x)’. x , 

D’où :  1 = x.(ln x)’  (ln x)’ = (ln)’(x) = 1x .
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